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LU3MA209 –  
Éléments d’histoire des mathématiques 
2022-2023 

 
L’ÉQUIPE ENSEIGNANTE :  

David AUBIN et Thomas BERTHOD 
 

– Examen partiel – 
jeudi 16 mars 2022, 13h45–15h15, amphi 56A. 

 
Toute documentation est interdite, sauf notes de cours et notes manuscrites. 
 
PARTIE 1 : Somme des numérateurs et dénominateurs (8 pts)  

En annexe 1, vous trouverez l’énoncé et la preuve de la proposition 12 du livre 5 des 
Éléments d’Euclide, qu’on peut reformuler ainsi :  

Si on a la proportion suivante 𝑝!: 𝑞! ∷ 𝑝": 𝑞" ∷ 𝑝#: 𝑞# ∷ ⋯, quel que soit le nombre de 
grandeurs impliquées, alors on aura, pour tout 𝑖 :  

𝑝$: 𝑞$ ∷ (𝑝! + 𝑝" + 𝑝# +⋯): (𝑞! + 𝑞" + 𝑞# +⋯). 

Répondez aux questions suivantes :  

1) [3 pts] Expliquez d’abord la différence entre nombres et grandeurs dans les 
mathématiques euclidiennes.  

2) [2 pts] Donnez une preuve arithmétique rigoureuse de cette proposition en 
considérant que toutes les grandeurs 𝑝$  et 𝑞$  sont des nombres et en assimilant la 
proportion à une égalité de quotients. 

3) [3 pts] Rédigez un commentaire détaillé de la preuve donnée par Euclide pour des 
grandeurs en général à partir du texte fourni en annexe. 

 

PARTIE 2 : Propriété de la parabole (12 pts)  

En annexe 2, vous trouverez l’énoncé et la preuve de la proposition 11 du livre 1 des 
Coniques d’Apollonius. Lisez attentivement cette preuve et répondez aux questions 
suivantes :  

1) [3 pts] Quel est l’énoncé de la proposition 4 du livre 1 des Coniques, tel que vous 
pouvez le déduire de cette preuve ?  

2) [3 pts] Tenter de donner l’énoncé et de rédiger une preuve euclidienne de la 
proposition utilisée pour affirmer que ΚΛ" = ΛΜ × ΛΝ dans la preuve d’Apollonius.  

3) [3 pts] Rédigez un commentaire détaillé et complet de la preuve d’Apollonius.  
4) [3 pts] Expliquez en quoi cette proposition se rapproche conceptuellement de la 

paramétrisation habituelle de la parabole : 𝑦 = 𝑎𝑥". A quoi correspond alors 
géométriquement le paramètre 𝑎	? 
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ANNEXES 

ANNEXE 1 – Livre 5, proposition 12 des Éléments d’Euclide. Extraits de l’édition de F. 
Peyrard (Paris, 1814), p. 262-263. 
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ANNEXE 2 – Livre 1, proposition 11 des Coniques d’Apollonius. Extraits de l’édition de 
Roshdi Rashed (Walter de Gruyter, Berlin, 2008), p. 87-88. 

 

 


