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GEOMETRIE.

LIVRE PREMIER.

Des problefmes quwon pent confEruire fans
_y employer que des cercles ¢+ des
(ignes droites.

Ous les Problefmes de Geometrie fe
¢4 peuuent facilement reduire atels termes,
3976 qu'iln’eft befoin parapres que de connoi-

7% ftre lalongeur de quelques lignes droites,
€ dpour les conftruire.

Et comme toute |’ Anithmetique n'eft compofée, que comme:

de quatre ou cinq operations, qui font 'Addition, la'f il
Souftra&ion, la Multiplication, la Diunifion, & I'Extra- thme:i-
Gion des racines, qu’on peut prendre pour vae efpece ¢ k.
de Diuifion : Ainfi n’at’on autre chofe a faire en Geo- auxope-
‘metrie touchant les lignes quon cherche, pour les pre- Goons 4
parer a eftre connués, que leur en adioufter d’autres , ou .
en ofter, Oubien en ayant vne, que 1e nommeray ['vouté.
pour la rapporter d’aatant mieux aux nombres , & qui
peutordinairement eftre prife a difcretion,puis en ayant
encore deux autres, en trouuer yne quatrieﬁne ,qui foit
al'vne de ces deux,comme lautre eft al'vnité, ce quieft
le mefme que laMultiplication ; oubien en trouuer yne
quatriefme, quifoital'vne de cesdeux, comme Pvnite
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eft al'autre, ce qui eft le mefme que la Dinifion; ou enfin
trouuer vne,ou deux ,ou plufieurs moyennes proportion-
nelles entre 'vnité, & quelque autre ligne ; ce quieftle
me{me que tirer la racine quarrée, on cubique,&c. Etie
ne craindray pas d'introduire ces termes d’Arithmeti-
que en la Geometrie , affin de me rendre plus intel-
ligibile,
LaMuli- Soit par exemple
plication. s s 21 Lo
A Bl'vnit¢, & qu'il fail-
E .
| le multiplier BD par
C B C, ien'ay quaioindre
les poins A & C, puisti-
rer DE paralleleaC A,
& BEeft le produit de
‘B -
cete Multiplication,
La Divi-  Qubiens'il faut divifer BE par BD, ayant ioint les

fion. poins E & D, ie tire AC parallele a DE, & B Ceftle
produit de cete divifion.

D A

I'Extra. .. . ]
&iondela Ous'il faut tirer Ia racine
Quarrée, ! quarrée de GH, ie luy ad-

loufte en ligne droite F G,
qui eft 'vnite, & divifant FH
R a— H en deux parties efgales au
point K, du centre K ie tire
le cercle FIH, puis eflevant du point G vae li gnedroite
iufquesa I,2 angles droits fur FH, c’eft G1I laracine
cherchée. Ie nedisrienicyde laracine cubique, ny des
autres, a caufe que i'en parleray plus commodement cy
. aprés.

Commgt . . . . .

oupewe  Mais fouuent onn’a pas befoin de tracer ainfi ces li-

gne
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gnes furle papier, & il fuftift de lesdefigner par quelques ¢, 4,
lettres, chafcune par voe feule. Comme pour adioufter CGhifffcs en
laligneB DaGH,ie nommel'vnea & l'autre b,& efcris gio.

-+ b; Et a-- b,pour fouftraire bd’ 4; Et a b,pour les mul-
tiplier'vne par lautre; Et 3, pour divifer apar4 ; Et aa,

b3 . . . 3
ou a, pour multipliera par foy mefme; Ete, pour le
multiplier encore vne fois par o, &ainft a l'infini ; Et

't A 2 2
V a4 b, pour tirer la racine quarrée d’' 4 + b ; Et

g 3 3
v C.a-- [7;—1- abb, pour tirer Ia racine cubique d'« -0
-+ abb, & ainfidesautres.

Ouileft 2 remarquer que par 2 ou on femblables,
ie ne congoy ordinairement que des lignes toutes fim-
ples, encore que pour me feruir des noms vfités enl'Al-
gebre, ic les nomme des quarrds ou des cubes, &c.

Ileftaufly a remarquer que toutes les partiesd’vne
mefmeligne,fe doiuent ordinairement exprimer par aus

tant de dimenfions I'voe que I'autre, lorfque 'vnit¢'n’eft
- r3 ’
point déterminée enla queftion, comme icy 4 en con-

tientautantqu’ abb ou b ‘dont fe com pofe la ligne que

i'ay nommée V'C. a-- b + abb: mais que ce n'eft
pas de mefine lorfque I'vnité eft determinée, a caufe
qu'elle peuteftre foufentendue par toutou ilya trop ou
trop peude dimenfions : comme s'il faut tirer la racine
cubique de aabb--b , il faut penfer que la quantité
a abb eft diuifde vne fois par'vnité, & que l'autre quan-

tit¢ b eft multiplide deux fois par la mefme,
Ppaz2 \ Au
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Au refte affin de ne pas manquer a fe fouuenir des
nomsde ces lignes, il en faut toufiours faire vn regiftre
fepar¢ , 2 mefure qu'on les pofe ou qu'onleschange,

efcrivant parexemple.
AB 1, ceftadire,ABefgalan.
GH>a

Cemmée Ainfivoulant refoudre quelque problefme, on doit d’a-
iLfasc ve- bord le confiderer comme defia fait, & donner des noms
Eq'ua;iés atoutes les lignes, qui femblent neceflaires pour le con-
Wenr e ftruire , auffy bien a celles qui font inconnués , qu'aux

fOUg;C les autres. Puis fans confiderer aucune difference entre ces
Pos, lignes connués, & inconnués, ondoit parcounr Ja diffi-
culté, felon 'ordre qui monftre le plus naturellement
detous enqu'elle forte elles dependent mutuellement.

les vnes des autres, iufques a ce qu’on ait trouué moyen
‘d’exprimer vne mefme quantit¢en deux fagons: ce qui

fe nomme vne Equation; car lestermes de I'voe de ces

deux fagons font efgaux aceux de I'autre, Et on doit
trouuer autant de telles Equations,qu’ona fuppof¢ de li-

gnes, quieftoientinconnués. Oubiens’ilnes’en trouue

pas tant, & que nonobftant on n‘omettericnde ce qui eft

defir¢ en la queftion,cela tefinoigne qu'ellen’eft pasen-
tierement determinée. Et lors on peut prendre a difcre-

tion des lignes connués, pour toutes lesinconnués aufs
qu’elles ne correfpond aucune Equation. Aprés celas'il
enrefte encore pluficurs , il fe faut feruir par ordre de
chafcune des Equations qui reftent aufly , foit en la con-
fiderant toute feuls,foit en [a comparant auec Jés autres,

pour expliquer chalcune de ceslignesinconnués; & faire

ainfi
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ainfi en les demeflant, qu’il n’en demeure qu'vne feule,
efgalea quelque autre, qui {oit connué, oubien dont le
quarré, oulecube, ou le quarréde quarré, oule furfoli-
de, oule quarréde cube, &c. foit efgal a ce, qui fe pro-
duift parI'addition, ou fouftraction de deux oupluficurs
autres quantités ,dont I'vne foit connué , & les autres
foient compofées de quelques moyennes proportions
nelles entre I'vnité, & ce quarré, ou cube , ou quarré de
quarré,&c. multiplices par d’autres connués. Ce quei'e-
fcris en cete forte.

z 0 b ou
{ao--a g-+bb on
{’::o +a g:l-bb{-- . ou

{ao a {’ - c’{—i‘ d. &e.

Ceftadire, 3, que ieprens pour la quantité inconnug,
cftefgal¢a’, oule quarr¢ de 3 eft efgal au quarré de &
moins 4 multiplid par z. ou le cube de z eft efgala a
multipli¢'par le quarre de  plus le quarré de & multiplic
pat g moinslecubede ¢. & ainfi desautres.

Et on peut toufiours reduire ainfi toutes les quantités
inconnués 2 vne feule, lorfque le Problefme fe peut con-
ftruire par des cercles & des lignes droites, ou aufly par
des feGions coniques,ou mefme par quelque autreligne
qui oe foit que d'vn ou deux degrés plus compofée. Mais
ie ne m'arefte point a expliquer cecy plus en detail, a
caufe que ie vous ofterois le plaifir de I'apprendre de
vous mefme, & I'vtilité de cultiver voftre efprit en vous
y exerceant, qui eft a mon auis la principale,qu’on puifle

Pp 3 - tirer
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tirer de cetefcience. Auffyqueieny remarque rien de
fi difficile, que ceux qui feront vo peu ver(és en la Geo-
metrie commune, & en'Algebre, & qui prendront gar-
deatout ce quieft en ce traitd, ne puiffent trouer.
C’eft pourquoy ie me contenteray icy de vous auer-
tir, que pourvii qu'en demeflanc ces Equations on ne
manque point afefervir de toutesles diuifions, qui fe-
ront poffibles, on aura infalliblement les plus fimples
termes,aufquels la queftion puiff¢ eftre reduite.

Ques gy que fi elle peut eftre refolue par la Geometrie ordi-

proble- naire, c'eft a dire, ennefe feruant que de li gnes droites

meE P & circulaires tracées fur voe fuperficie plate, lorfque la
derniere Equationaura efté entierement démeflée,iln’y
refteratout auplus qu'vn quarréinconnu, efgal a ce qui
fe produift de I'Addition, ou fouftra@ion de faricine
multipliee par quelque quantitd connue , & de quelque
autre quantite’anfly connue

Com-  Etlors cere racine, ouligne inconnue fe trouue ayfe-
ment 1

fe refol. ment. Car fii'ay parexemple

o —— xVaz-+bb
o N iefais le triangle re@tan-
fa k gle N L M, dont le co-
i ft¢L Meft efgal 2 b ra-

cine quarrée de la quan-

| tit€ connue 4 §, & l'au-
¥ m tteLNeft § 4, lamoi-

ti€' de l'autre quantite

connue, qui eftoit multiplice par z que ie fuppofe eftre la
ligne inconnue, puis prolongeant M N la baze de ce tri-
angle,
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angle infquesa O, en forte qu’'N O foit efgale aNL,
latoute OMeft {lalxgne cherchée. Et elle s'exprime
en cete forte |

303a-+Viaa-4 bb

Q'eﬁlay].yw -- ay -+ bb, & qu'y foit la quantité
qu’ilfaut trouuer , ie fais le mefmc triangle rectangle
NL M, &defabaze MNiofte NPefgalea NL, &le
refte P M eft y la racine cherchée. De fagon que iay

y0 -3 s +vV L aa+bb Ettoutdemefmeﬁla-

A4
uois ¥ 0 -- g x + b P M f{eroit x & i'aurois

x¥ 20 V—-,_a-i- V" Laa-+ bb: &ainfi des autres.
Enﬁnﬁlay

\, R Z 4 g -=bb:
ie fais NL efgale 2 L g, & LM
efgale 2 5 céme deuat, puis,au lieu
N deioindreles poins M N, ie tire
M QR parallelea L N. & ducen-
tre Npar L ayant defcrit vn cer-
Q . .
/ cle qui la couppe aux poins Q &
L —y R, laligne cherchée g et MQu
oubié M R, carence caselle s’ex-
prime en deux fagons,afgaucity 0 2+ ¥ Laa--b4,

&0za--7 1 aa--bb
Etfile cercle, qux ayant fon centre au point N, pafle
parle point L, ne couppe ny ne touche la lxgne droite
M QR, iln'yaaucune racine enl'Equation, de fagon
qu'on peut affurer que la conftru@ion du problefme
propof€ eft impoflible. A
| u
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Au refte ces mefmes racines fe peuuent trouuer par
voe infinité d’autres moyens , & i‘ay feulement veulu
mettre ceux cy, comme fort fimples, afin de faire voir
qu’on peut conftruire tous les Problefmes de Ia Geome-
trie ordinaite, fansfaire autre chofe que le peu qui eft
comprisdans les quatre figures que i'ay expliquées. Ce
queie necroy pas que lesanciens ayent remargué. car
autrement ilsn’euflent pas prisla peined’en efcrire tant
de gros liures, ou le feul ordre de leurs propofitions nous
fait connoiftre qu'ils n’ont point eu lavraye methode
pourles trouuer toutes, mais qu'ils ont feulement ramaf-
{¢celles qu'ilsont rencontrees.
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