LE PREMIER LIVRE
'DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

DEFINITIONS.

r. Ls point est ce dont la partie est nulle.

2. Une ligne est une longueur sans largeur.

5. Les extrémités d’une ligne sont des points.

4 La ligne droite est celle qui est également placée entre ses points.

5. Une surface est ce qui a seulement longueur et largeur.

6. Les extrémités d’une surface sont des lignes.

7- La surface plane est celle qui est également placée entre ses droites.

8. Un angle plan est I'inclinaison mutuelle de deux lignes qui se touchent dans
un plan, et qui ne sant point placées dans la méme direction.

. 9- Lorsque les lignes, qui comprennent ledit angle, sont des droites, Pangle .
se nomme Trectiligne:

0. Lorsqu’une droite tombant sur une droite fait deux angles de suvite égaux
entre eux , chacun des angles égaux est droit; et la droite placée au-dessus est dite
perpendiculaire & celle sur laquelle elle est placée.

11. L’angle obtus est celui qui est plus grand qu’un droit,

13. L'angle aigu est celui qui est plus petit qu’un droit.

13. On appéle limite ce qui est Pextrémité de quelque chose.

14. Une figure -est ce qui est compris par une seule ou par plusiears limites.

15. Un cercle est une ﬁgnre' p]am_a‘, comprise pgr Joe seu]e]igne qu’on nomme
circonférence ; loutes les droit'eé, menées 4 Ia circonférence d'un des points
Placés dans cette figure; étant. dgales entre elles.” ‘

16, Ce point se nomme le centre du cercle. . -

17. Le diamétre du cercle est une droite mende par le centre; et lerminée de
part et d’autre par la circonférence du cercle : le diaméire partage le cercle
en deux parties égales. - . . s L

18; Un demi-cercle -est la figure comprise par le diamétre, et la portion de la
circonféreace, soutendue par le diamérre.
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1g. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par la
circonférence du cercle ; le demi-cercle étant plus grand ou plus petit que
le segment.

20. Les figures rectilignes sont celles qui sont terminées par des droites. -

a1i Les figares trilatéres sont terminées par wrois droites. -

22. Les quadrilatéres, par. quatre. '

23. Les multilatéres, par plus de quatre.

24. Parmi les figures trilatéres, le triangle equﬂatéral est celle qu; a ses trou
cbiés égaux.

25. Le triangle isocéle, celle qui a seulement deux c6tés égaux.

26. Le triangle scaléue, celle qui a ses trois cotés inégaux.

27. De plus, parmi les figures trilatéres, le triangle rectangle est celle qui
a un angle droit.

28. Le triangle obtusangle , celle qui a un angle obtus.

29. Le triangle acutangle , celle qui a ses trois angles aigus.

30. Parmi les figures quadrilatéres, le quarré est celle qui est équilatérale et
rectangulaire.

31. Le rectangle, celle qui est rectangulaire, et non équilatérale.

52. Le rhombe, celle qui est équilatérale, et non rectangulaire.

. Le rhomboide, celle qui-a ses cdtés et ses-angles opposes égaux entre eux,

et qui n’est ni équilatérale ni rectangulaire.

34. Les autres quadrilatéres, ceux-lh exceptes se nomment trapézes.

55. Les paralléles sont des droites, qui, étant situées dans un méme plan,
et étant prolongées & I'infini de part et d’autre, ne se rencontrent ni d’un c6té
ni de l'autre. :

DEMANDES.

1. Condvuire une droite d’un point quelconque & un point quelconque.

2, Prolonger indéfiniment, selon sa direction, une druite finie.

3. D’un point quclronque, et avec un intervalle quelcouque, décrire une
circonférence de cercle.

4» Tous les angles droits sont égaux entre eux.

5. Si une droite , tombant sur deux droites, faitles angles intérieurs du méme
coté plus petits que deux droits, ces droites, prolongées 4 l'infini , §€ rencon-
weront du cdté ou les angles sont plus petits que deux droits.

6. Deux droites ne renferment point un espace.
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NOTIONS COMMUNES.

1. Les grandeurs égales 4 une méme grandeur, sont égales entre elles.

‘3. Si & des grandeurs égales , ob ajoute des grandeurs égales, les touts seront
égaux. : :

3. 5i de grandeurs égales , on retranche des grandeurs égales, les restes seront
égaux.

4. Si a des grandeurs inégales, on ajoute des grandeurs égales , les touts seront
_inégaux.

5. 8i de grandeurs inégales, on retranche des grandeurs égales, les restes
seront inégaux.

6. Les grandeurs , qui sont doubles d’'une méme grandeur, sont égales entre
elles.

7- Les grandeurs, qui sont les moitiés d’'une méme grandeur, sout égales entre
elles.

8. Les grandeurs, qui s’adaptent entre elles, sont égales entre elles.

9- Le tout est plus grand que la partie.

PROPOSITION PREMIERE.

Sop une droite donnée et finie, construire un triangle équilatéral.

Exrosition. Soit AB une droite donnée et finie.

DirerminaTion. 11 faut construire sur la droite finie AB un triangle équilatéral.

Consrruction. Du centre 4 et del'intervalle aB, décrivons la circonférence Bra
(dem. 3); etde plus, du centre B et de V'intervalle Ba, décrivons la circonférence
ATE; et du point T, ol les circonférences se coupent mutuellervent, conduisons
aux points 4, B les droites ra, s ( dem. 1).

Y

DemonsTraTION. Car, puisque le point A-est le centre du cercle Bra, la
droite ar est égale 2 la droite AB (déf. 15); de plus, puisque le point B est le
centre du cercle ArE, la droite Br est égale 4 la droite BA ; mais on u démontré
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que la droite T4 était égale 2 la droite AB ; donc chacune des droites ra, TB est
égale a la droite AB; or, les grandeurs qui sont égales  une méme grandeur,
sont égales entre elles (not. r); donc la droite ra est égale  la droite 18 ; dozs
Jes trois droites rA, AB, Br sont égales entre elles.

Corcrusion. Dong le triangle asr (def. 24) est équilatéral, et il est construit
sur la droite donnée et finie B. Ce qu’il fallait faire.
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PROPOSITION XLVIIL

Dans les triangles rectanglés, le quarré du cété opposé a Vangle droit est
égal aux quarrés des cdtés qui comprennent l'angle droit.
~ Soit ABT un triangle rectangle, que BAT soit I'angle droit; je dis que le quarré
du cdté Br est égal aux quarrés des céiés Ba, AT,

Décrivons avec Br le quarré BAET, et avec BA, AT les quarrés HB, AT; et par
le point A conduisons AA paralléle & 'une ou a l'autre des droiles Ba, TE; et
joignons Aa, Zr, ' '

‘A A  E

Puisque chacun des angles BAr, BAH est droit, les denx ‘droites AT, AH,

- non placées du méme cété, font avec la droite BA au point A de cette
.droite, deux angles de suite égaux i deux droits; donc la droite TA est

dans la direction de AH; la droite BA est dans la direction Ae, par la

méme raison.:Et puisque Vangle abr est égal i l'angle zBa, étant droits I'un

et Pautre, si nous leur ajoutons l'angle commun ABr, langle entier ABA sera

égal i l'angle entier zBr.(not. 4 ).-Et puisque AB est égal a Br, et 2B A BA, les

deux droites AB, aA sont égales aux deux droites I8, Bz, chacune & chacune;

mais Pangle ABA est égal 1 Vangle z8r; donc la base Aa est égale & la base

zr, et le triangle ABA égal au triangle zBr (4). Mais le parallélogramme 34

" est_double ‘du triangle aBa (41), car ils ont la méme base Ba et ils sont entre
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les mémes paralléles Ba, AA; le quarré BH est double du triangle ZBT , car
ils ont ]a méme base Bz et ils sont entre les mémes paralleles zB, Hr; et les
grandeurs qui sont doubles de grandeurs égales., sont égales entr’elles ; donc le
paral]e]o,grame BA est égal au quarré HB. Ayant joint AE, BK, nous démon-
trerons semblablement que le para]lélogramme TA est égal au quarré-er; donc
le quarré entier BAET est égal aux deux quarrés HE, er. Mais le quarré Bagr
est décrit avec Br, et les quarrés HB, or sont décrits avec BA, AT; donc le
quarré du coté Br est égal aux quarrés des coiés BA, AT. Donc dans les trian-
gles , etc.

PROPOSITION XLVIIL

Si le quarré d’un des cOtés d’un triangle est égal aux quarrés des deux
céiés restants de ce triangle, Tangle comprm per les deux cotés restants est
droit.

Que le quarré du cdié Br du triangle ABT soit égal aux quarrés des cotés
BA, AT; je dis que l'angle BT est droit.

Du point 4, conduisons la droite As perpendiculaire & Ar (r1), faisons aa
égal 4 BA, et joignons AT,

Car puisque aA est égal & 4B, le quarré de aA est égal an quarré de s,
Ajoutons le quurré commun 'de AT; les quarrés des'droites A4, AT seront égaux
aux quarrés des droites BA, AT. Mais le quarré de ar est égal aux quarrés des
droits Aa, AT {47), car Vangle aar est droit, et le quarré de ‘BT est supposé
~ égal aux quarrés des droites BA, Ar; donc le quarré de ar est égal au quarré
de Br; donc le coté AT est égal au cOté Br; mais AA est égal 4 AB, et AT
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est commun; donc les deux droites AA, Ar sont égales aux deux droites BaA,
AT ; mais la base ar est égale i la base Br; donc l'angle aar est égal a I'an-

gle' Bar (8). Mais l'angle aar est droit; donc l'angle BAr est droit aussi.
Donc, etc. '

. FIN DU PREMIER LIVRE.
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