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" depuis Legendre, semblait avoir perdu son intérét. Je n’en persiste
pas moins a croire que la théorie des paraliéles conserve toujours ses
droits a Pattention des géométres, et c’est pour cela que je me pro-
pose d’exposer ici ce qu’il y a d’essentiel dans mes recherches, en
faisant d’abord remarquer, contrairement i 'opinion de Legendre,
que les autres imperfections de principes, telles que la définition de la
ligne droite, ne doivent point nous occuper ici, et sont sans aucune
influence sur la théorie des paralléles.

Pour ne pas fatiguer le lecteur v_ma une multitude de proposi-
tions dont les démonstrations n’offrent aucune difficulté, j’indiquerai
seulement ici celles dont la connaissance est nécéssaire pour ce qui
va suivre.

kY

1 — Une ligne droite se superpose d elle-méme dans toutes ses
positions. J’entends par 1 que, si 'on fait tourner autour de deux
points de la ligne droite la surface qui la contient, cette ligne ne
change pas de place.

2 — Deux lignes droites ne peuvent se couper en deux points.

3 — Une ligne droite, suffisamment prolongée dans les deux sens,
pourra dépasser toute limite, et partagera ainsi en deux parties toute
portion de plan limitée.

4 —Deux lignes droites perpendiculaires 4 une troisiéme, et
situées dans un méme plan que cette troisiéme, ne peuvent se CoOuper,
quelque loin qu’on les prolonge.

5 — Une ligne droite coupera toujours une autre droite, lors-
qu’elle aura des points situés de part et d’autre de celle-ci.

6 — Des angles opposés par le sommet et ayant leurs cOtés m:cm.m
sur les prolongements les uns des autres sont égaux. Cette proposi-
tion est vraie aussi pour les angles diédres.

7 — Deux lignes droites ne peuvent se couper, lorsqu’elles sont
_coupées par une troisiéme sous des angles égaux.

8 —Dans un triangle rectiligne, 4 des cotés égaux sont opposés
des angles égaux, et réciproquement,.

9 — Dans un triangle rectiligne, 4 un plus grand coté est opposé
un plus grand angle. Dans un triangle rectangle, ’hypothénuse est
plus grande que chacun des cotés de I'angle droit, et les deux angles
adjacents 4 I’hypothénuse sont aigus.

10 — Deux triangles rectilignes sont égaux lorsqu’ils ont un coté
égal et deux angles égaux, ou deux cotés égaux comprenant un angle

égal, ou deux cOtés égaux et I'angle opposé au plus grand de ces deux
cotés €gal, ou enfin les trois cdtés égaux.

Les propositions que nous donnerons dans ce qui va suivre seront
accompagnées de leurs explications et de leurs démonstrations.

16 — Toutes les droites tracées par un méme point dans un plan
peuvent se distribuer, par rapport i une droite donnée dans ce plan,

11
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son prolongement au dela de la cmgmb&oﬁ._mw@. Supposons le point

E situé, par rapport a la perpendiculaire, du méme coté que celle
des directions de AB qui est considérée comme paralile a CD.

Abaissons du point E sur CD la perpendiculaire EK, et menons
ensuite EF de maniére qu’elle tombe & Pintérieur de 'angle BEK.
Joignons les points A et F par une droite, dont le prolongement
devra rencontrer CD quelque part en G (prop. 16). Nous obtien-
drons ainsi un triangle ACG, dans Pintérieur duquel pénétrera la
ligne EF. Cette derniére ligne, ne pouvant rencontrer AC, par
suite de la construction, et ne pouvant pas non plus rencontrer AG
ni EK pour la seconde fois (prop. 2), coupera nécessairement CD
quelque part, en H (prop. 3).

B

A E

/./.m

Fig. 2

D
K’ c K H G’ G

Soit maintenant E’ un point sur le prolongement de AB, et
E’K’ une perpendiculaire abaissée sur le prolongement de CD.
Menons la ligne E’F’, faisant avec AE’ un angle AE'F’ assez
petit pour couper AC quelque part en F’. Tirons du point 4 la
ligne AF, faisant avec AB un angle égal & AE’F’, et dont le pro-
longement coupera CD en G (prop. 16). On formera ainsi un
triangle AGC, dans lequel pénétrera le prolongement de la ligne
E’F’. Or cette ligne ne peut pas rencontrer une seconde fois AE ;
elle ne peut pas non plus couper A G, puisque ’angle BAG = BE G’
(prop. 7). 11 faudra donc qu’elle rencontre CD quelque part en G’

Donc, quels que soient les points E, E’, d’ou partent les lignes
EF, E'F’, et quelque peu qu’elles s’ecartent de la ligne AB, elles
couperont toujours la ligne CD, 4 laquelle AB est parallele.

N

18 — Deux droites sont toujours réciproquement paralléles.

Soit AC (fig. 3) une perpendiculaire sur CD, et AB une
paralléle 3 CD. Menons par le point C la ligne CE, faisant avec
CD un angle aigu quelconque ECD, et abaissons du point 4 sur
CE laperpendiculaire AF. Nous formerons ainsi un triangle rectan-

gle ACF, dont 'hypothénuse AC sera plus grande que le coté

A

H

Fig. 3
C K D

AF de Pangle droit (prop. 9). Faisons AG = AF, et placons
AF sur AG; AB et FE prendront les positions AK et GH,
de sorte que I'on aura 'angle BAK = FAC. Il faudra alors que
AK coupe la droite DC quelque part en K (prop. 16), et il en ré-
sultera un triangle AKC, dans lequel la perpendiculaire GH ren-
contrera la ligne AK en L (prop. 3), et déterminera par 1a la dis-

tance AL du point 4 au point de rencontre de la ligne CE avec
AB.

De 14 résulte que CE coupera toujours AB, quelque petit que

soit 'angle ECD . Donc CD est parallélea AB (prop. 16).

C--1]
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a lui-méme, en plagant la ligne BD sur AC, et laligne AC sur BD.
Partageons AB en deux parties égales, et au milieu E élevons sur
AB la perpendiculaire EF, laquelle devra étre en méme temps
perpendiculaire sur CD, puisque les quadrilatéres CAEF, FEBD
coincideront lun avec l'autre, si I'on plie la figure totale autour de
FE. Donc la ligne: CD ne peut étre paralléle d la ligne A B ; mais

la parallele & AB menée par le point C, savoir la ligne CG, de-
vra s'écarter de CD vers AB (prop. 16), et retranchera de la per-

pendiculaire BD une portion DG<CA, Le point C étant pris’

a volonté sur la ligne CG, il en résulte que CG s’approchera d’au-
tant plusde A B, qu’on la prolongera plus loin.

an
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