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DE LA NATURE DES RACINES IMAGINAIRES.

- X7 GEfmr les difficultez que je viens d’éclaircir, quim’ont fait naftre

Poccafion d'éxaminer & d'expliquer avec plus de foin la nature
desracinesfauffes, & celledesracines qu'on nomme imaginaires. Onadéja
fait voir® que fesunies & les-autres, i proprement parler, font imaginaires,
puifqu’ellesfuppofentdes abfurditez. Mais les faufles ne fuppofent que des
abfurditeéz fimples ou linéaires; & les imaginaires tiréesdu fecond degré en

. filppotent de plinés & qui font compliquées, comme lorfqu’on veut pren-

dr¢ une moyenne proportionnelle v —4b entre une grandeur pofitive —+4
& unénégative—b , ouuinemoyenne entrela pofitive -+ 4 & la négative—a.

Et les abfurditez du troifiémedegré fe peuvent toutesrapporter ou réduire
- cesdéux efpéces. Comme fi onfuppofe z*~4* 0 0,0u 3 0 —a’;ontirera

depirt & d’autre laracine cubique, ‘& on formera 'égalitélinéaire 2 J0 —a45
ot1 z<+4 )y o. Et divifant I'égalité compofée z*~+4* Y0 o par la fimple
z~+4)0 o ; Texpofant fournira une égalité pline zz—4az 44400,
qui aura deux racines imaginaires = b-‘-n—l-/——faa, &z % -—J-iu
. . 2 4 2 -
Mais le quatriéme degré peut avoir des contradiGions encore pluscom-
pliquées quelesplanes, parcequ’opy peut fuppofer descontradiCtions, oi

. lfaudratirer lesracines quarrées des racines des grandeursnégatives; com-’

me dans '&galité =+ —4* 0.0, ouz* 0 —at, I'inconnué z eft yv—at.
Et lés contradi@ions du cinquiéme degré fe ‘peuvent toutes rapporter 3

‘'une dés trois efpéces précédentes. Car fi on fuppofe z* 45 Y0 0, ou
25 —4&f; la valeur de = peut-étre—a. Et I'égalitéz?—4* 20 o érant.

divifée par 1a fimple = — 4.0 o donnera I'égalité du quatriéme degré

24— 42}t a2z —a’2 —+4* 0 0, Et.on dira la méme chofedu fixiéme

& du feptiéme degré. : . .
. Mais l¢ huitiéme en peut avoir encore une autre efpéce , o il faudra
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tirer les racines des racines des racines quarrées des grandeurs négatives:
Lt tous les autres d=grez jufgques au feizéme n'auront point d’autres eft
péces de contradi@ions que les quatre, dont on vient de- parler. Mais ¢
feiziéme en pourra vecevoir une sutre. Et enfuirte le trente-deuxiéme une
autre, &lefoixante-q’ﬂatriéme_encore unenouvelle, Et ainﬁ'du'rc'ﬂejuﬁ«f

ques & I'infini, les augmentant Feulement; auxdegrez dont le nombyre eft.
un terme de L progreflion double; fans ajoliteraucune autre efpéce pour-
les degrez qui font entre ceux-l3. Car fuppofant par éxemple une égalicd -
2 4 Y3 0, ot zi® X — 4™, on aura ure valeur =z 0 —aa, &

; X —a'*, onaurg-
une valeur 2 9 —a.  Et I'égalité 277321 Yy o &rane divifée parla fim:

"z ¢—aa. Erfion fuppoie 2159 0, ou it

ple = +a Y o, donnera- pour expofant celle de dix dégrez E X R
—Laaz?— 4iz7 -}-a"z.‘—-—x’z’-—}-;_:‘z."——a’;i-{,4’,:,;, —— A% g0 Y 6
Et c'eft le méme 3 peu prés dés autres degrez. It éioic d’aireante plusi pros
pos d’expliquer avec foin les diﬂ-'c'remg:s caufes des abfurditez que les
€galitez renferment, que nul ne s'éroit encore mis en peine de nous ep

wftruire, ni peut-écre de les éxaminer un peu en déeail,
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