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1. PRÄSENZBLATT

DR. BAPTISTE ROGNERUD

Aufgabe 1.

(a) Berechnen Sie mit Hilfe des euklidischen Algorithmus:

g1 = ggT(259, 37); g2 = ggT(945, 399).

(b) Finden Sie ganze Zahlen xi, yi ∈ Z, so dass

g1 = x1 · 259 + y1 · 37; g2 = x2 · 945 + y2 · 399.
Sind diese Darstellungen eindeutig?

(c) Berechnen Sie

kgV(259, 37); kgV(945, 399).

Aufgabe 2. Seien a, b, c ∈ Z und n ∈ N>0. Zeigen Sie:

(a) Wenn a | b und b | c gilt, dann gilt a | c. Wenn a | b und b | a gilt, dann gilt a = b oder
a = −b.

(b) ggT(a, b) = ggT(a, b+ ca).
(c) ggT(na, nb) = nggT(a, b).

Aufgabe 3. Sei n ∈ N. Zeigen Sie mit Induktion:

(a) 3 teilt n3 + 5n.
(b) 5 teilt 11n − 6.

Aufgabe 4. Die Fibonacci-Zahlen werden rekursiv definiert durch

f0 = 0, f1 = 1, fn = fn−1 + fn−2, n > 2.

Zeigen Sie, dass ggT(fn, fn+1) = 1 ∀n > 0 gilt.
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