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4.2.2.Cellules duales relatives.

Soit 7 un prisme de P(7) de dimension relative r. On définit la cellule duale (3) relative
de m comme la réunion des sous-ensembles v de la subdivision barycentrique relative de
P(7) tels que 'intersection v N 7 soit exactement 1'dme de 7, on la note D().

La cellule duale relative de w est la réunion des sous-ensembles (fermés) v de la
subdivision barycentrique relative de P () ayant pour face I’ame relative de 7, de dimension
relative dimP(7) —r et correspondant aux suites de prismes incidents wp < @y < -+ < Wy
pour lesquelles g = 7 et wy, est de dimension maximum dans P(7).
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Figure 6 : La cellule duale relative de wg est la réunion des sous-ensembles « correspondant
aux suites de prismes incidents wy < wy < wy < w3 (figure faite dans le cas absolu, par
commodité du dessin). Le bord du baryéme b(zog, 7) est la réunion des baryémes b(wj, 7)
oll @} parcourt les faces de 7 contenant wy comme face de codimension 1.

aserem 4.6 Remarque. - La partie de la cellule duale de wg contenue dans un prisme 7 admettant
wy comme face se construit & l'aide des suites wp < wy < -+ < w; < - - < wy, telles que
@y = 7 et dim ;41 — dim wz; = 1 pour tout <.
La cellule duale relative de 7 est aussi la réunion des joints relatifs de 1’'ame relative
de 7 et des cellules duales relatives des prismes n’ de dimension relative r + 1 contenant

(3) Le terme “cellule duale” est ici employé abusivement, en fait ce sont bien des cellules
si la fibre type F. est une variété topologique lisse.
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Fig. b : Fibre de P au dessus de y € 7, Fibre de P au dessus de ¢ € 7/
Comme expliqué dans la figure 7a, et avec les fibres ci-dessus, les prismes 7y et 73 se
spécialisent en A’ H' et B’ H' respectivement, les prismes 74 &4 mg dégénérent en H’. L’image
de la cellule duale de H par h, .- n’est pas la cellule duale de H' = h .+(H). Par contre,
les baryémes vérifient la proposition 4.15 ci-dessous.

Baryemes
Pour pallier & cet inconvénient, cet exemple suggére d’introduire la notion de baryéme
qui est intuitivement la portion d'une cellule duale qui est contenue dans un prisme donné.

onzrem 4.7 Définition. - Etant donné un couple (xg, 7) de prismes de P(r) ayant tous deux pour
image 7 et tels que mo < m, on appelle baryéme associé & (mp, ) , et on note b(mo, ), la
réunion des sous-ensembles de la subdivision barycentrique relative de m qui correspondent
aux suites mg = wop < w1 < ... < wi = 7 telles que dim w; 1 — dimw; = 1 pour tout <.
C’est bien la portion de la cellule duale relative de g qui est contenue dans #.
Etant donné un baryéme b{mg, 7), toute suite de prismes incidents mp = wo <@y < -+ <
w < -+ < wg = 7 se spécialise, au dessus des sommets y; de 7 en une suite

C)) To,j = Wo,; < Wi <or < Wy < < Wy = T

dans laquelle certaines inclusions sont des égalités. Pour y,, i.e. j fixé, soit K; le nombre
de suites possibles (#, j) pour lesquelles les prismes z; ; sont distincts et de codimensions
successives 1 (c’est-A-dire que dim @y ; —dimw; ; = 1). Dans ce cas, les barycentres des
prismes o ; engendrent un simplexe de dimension k; = dim(7;) — dim(mg ;). Ce simplexe
est 'un des simplexes composante de la spécialisation de b(mg, 7) & y;, on le note 3; 5, avec
wnu. - Hm‘.ﬂ..
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