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Homologie cellulaire
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②
d' homologie associé à la paire LXII , ✗'n" ' ) .
On définit alors l'huilage cellulaire tlnwlx) comme
l'Kandja de ce cupleae .

Thm Sir ✗ un CW - enfer -ttnHnwlxl-_HoYlq@evu-.i
On a tenté)= Hnlxln" ')

'

et de le leyne route exacte associé à la paire (XMM, ✗
Int)

ma HNHLX"')-_ ont tenu (✗'m"')→ tente (✗1m"} ✗ ' m ')
'
Hn (Nm') → Hnlxtnt") -O

Sig

Dmc Hnk) ≈ ten (✗""D= HNVM-mdn.me .

Comme jn : tlnlxlmt) → Hnk '", ✗ '"
") est injective , elle induit

un iso de : • IMONH- Imjncnt/ = Imdntl .
• Hnlxln') → Injun : Kadri = Kajnydn -_ Ver du

Cd this 4) ≈ tlnwnymom-pukhdnf.name , -- HNCWCX) ☒

Exemple1 calcul de A.( EPH . Il a été vu enTD que
GP"

. a une décurion cellulaire avec une

2è cellule H O≤ i ≤ n .

Donc le crplexe calculant l'heubgré celulair .

. . . itblaPYCPH.PH ,Cam
"! GP" '% Hoc@Pm ))

R O R O R

d'où Hawk ( GPM) = R si k peut ≤2N et 0 sinn -



③
Et2 ✗ $

"

. une 0 cellules
,
2 n cellules

,
1 4-alerte.

si n ≥2 .

donne Holst? $? RKR
Mn 1$? R /= RAR
Han (BIS" , A) = R et O partout ailleurs .

Le cas n--1 or le cas du ton qui a déjà été traité
en TD - ( Même résultat ) _

Calcul de dn : Hnl ✗H
,
✗'n'b) → ten. , Klm

")
,NY

bas n --1 di : Hdx'" , x'» ) le texto )
cc] µ (de] .

Si ✗'"
= * alors Pc =?

.

⇒
-
da = 0 .et Hdx)=Hd✗%

-

•

Cas n≥ 2.

du / ex") = § dxpepn
"
où dap est le degré de l' application suivante:

sà
'

✗
'" "
→ ✗' in-↳ =VIE → Spn

" ( toutes bouts
B. srteuoyeé sur ⑤ ) .

Remarque : fa et d' image cupaetednc rencontre un nombre

fin de cellules ⇒ clap -1-0 pour un ventre fini deB-
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DÛ :

finlandais) IH~n.ioDû
#À Ùn. , ( Spa

-D
↓ Hnl Ea) dtîmilfx) TCP )*

Hnlx"
,
✗"DEMIAN"")← Ûm( ✗'m mas)

tjni Hs
du

sien. ,(✗ 'H, ✗
'"") ≈

,
ton-(✗

'"

Yin" , ✗ᵗ%Ù
choisissons [Dû] C- knl DÛ,DÛ)=Zun générateur
ex?COIXLDIY] et un générateur noté ein de Hnk'Y ✗'"'' ) .

On adencdnexn-fjn-yfnlDM-ljn-b.fr/*dlDnI- générateur
de Ùn-10Dam) .

= Edap eÉ
viuliisow : w( Edxpepn

-D= 9* (fa). OLDNÉ].

=ÇcqpqfnbsolDmD-_pEldeg@xpdepm.EX
calcul pour le tore :

10 -cellule

2 1- cellule
1 Zukie $1 → ✓ $1 .

nb attachée avec le mot AËa-' b- !
Donc $1 → Sta et ¢1→$1 sont

de degré a 0 - ⇒ dz NO i d , et 0 donne

llhuhgie du tore -



⑤

Exemple PolR) a une cellule eu chaque dimension
et on a vu que

HK ( PUR), Pk-KRD → the-KPK-i (R) , Pk-ICRD
correspond à l'application

S" En Ppe,CR) Pbeiliry = Sk '
BEUR)

de degré tt C-1)
K
-

Dx lo cplexe cellulaire a- cool desZ ordonné par .

• . JE € a 9 ≥

-
. 3 2 1 0

ce qui donne HblRock)
,

= { Z
bro .

%≥ kcinpair
0 Le pair et le>o .

et le résultat déjà obtenu par
Hh ( Pincer) , Z) selon la parité de n _

Par ailleurs si l'on regarde à coeltiùeub das ZAZ
le Golem cellulaire de Pack) en défi. peu
ftp.CPNUR) , Pn- i (R)/=Zzz et dn⇒ tn .

Donc Hn ( Pack) , Zbz) = ZAZ Fn

et Hk ( Pn (Rt
, ¥2@ = ¥22 KK ≤ n

-



⑥
Application (var TD aussi ) .

Thm (a) DC $
" D≈Dk bigo

alors têi ( Sm ) D) = o Fi

(b) Sam et SISK 0E kan .

Ki( SMS) = E i-- n-K- 1-
= 0 pm.

Application si S≈$1 des $2 (courbe fermée de $2 )
des têo ($2>S) =L
⇒ S sépare 82 eu deux Carpates Cohens par arcs -

Deni ⑨ par récurrence sur k -

◦ bro . En \ hxy =
.

*

◦ Dʰ≈Iʰ donc on peut choisir un bornéo h : Ih-D
On pse A; $

"
\ bi ( IH lo ,±]) ouvert de $

"

B; 8mn GCIK-1×(1-2,13) court de $" .

ANB= $") D .

AUB = $7 h(IN Hay) .
On connait Ûi (AUB)--0 . Vi

-

Mayer- Vietoris
ou àà (Anrs) ÎÛ*(A) ☒HIB) →0 en un Iso -

Dmc the (AnB) = HI (A)→ ☒(B) .
Par l'absurde

.

on arrose qu' il evite la] -1-0 C- KÏCERD) .
O x = 0 et a f-Dy Ay C- Citi (AMB) .

jf>D= (x]A - fois 1=0 par emple 1nA]#0



⑦
On découpe à nouveau A1 .

Eh ALIK '

x lo , ID ) 87h44 /ÇA,]]
A 2 32 .

AznBz = A1 . A2uBz≈ $? h(Ik - '

✗ Hey )
→ Ii (Azusa) -_ o .

tes (A) ≈ HI (Aa) D-têorBal.
ainsi on cadrait une suite diutvvalle

-1-1 > Iz ] . . . J Ill . _ . ] MIN :{py .
telque l , 3-il C- Cic \ h( Ik -' x Ie) avec te] -1-67 .
et Ûi( $? ALI"_'✗Ie) )# H~icf.mn GIIK-'✗ IAM)

Ixe] te Keti] .

.

-
- z

On a ainsi
-

Ûi( $" is)→ÛILSTHGCI"_'✗Ie))→Ûi(8741¥-'

✗(p) ))
1×7=10 te ke] -1-0 Ca] -- G] .

Donc 7ps C- Citi ($7hlIK-lxhpydtqdp-x.pro-

_
E

"

drtr Tr : Dit' → $7 h(Ik
"
✗ {py) . d'miqe

cepet
et $? hlt-k-tqpyt.eu $? HEY Ie) .

=D Ihntr C uin finie duc des un certainIlp
et duc Poussi abonde

-



⑧
④ SC Sask

. o≤ben

têicsm-5) = E

i-n-k-l-omhnk-osmsdaib.ly
. ≈ ☒m'1 . 01 .

Puis S= De UD, Deniz ≈ 8ᵗʰ .

A = 8mn01 D= Slm -Dz . AUB= 8mn (Benda) .
ANB = 8mn S .ThayerVietoris .

→ HI.IS/MS)1HYilA)0-tI-.(B)→ HICKS ')→HÎ⇔☒7S).
1 . _ .

Donc Ûï(SMS)=Ûi+1(SIMSD= { Z n'+ 1-- n- (bi) -1 .
0 pm.

i = n - K - 1 ☒ .


