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42- Quelqus propriété des revêtements

•

p : El B ne revivent CALCA .

→ c'es un tonus local donc application ouverte

et sujeetive -

• On rappel que n' G agir par auto sur ✗ de maniere

totalement discontinu alors ✗→HG est en revêtement _

Prop Soit p: Eux revêtement CALCA
.
Aut (p) agit de

manière lisse et totalement déchirure sur E . En particulier
E → EIG or en revêtement partout GCAWTCP) .

Deni . E connexe peu arcs si fin) = x avo f c- Aet (p)
alors f-- id .
• Seo ✗ EE et lli a a un feuillet au - dessus dett ,
ouet trivialisart de pa .

Soit ft Aut (p)
On a Uinflli#∅ =) 7 y , -2 C-ui tg y = f17) .
⇒ py=pfZ= pz ⇒ y = 2- car plu. hsnéo .

Dmc fly)-_y ⇒ f-- id .

FG cttutcp) G agir de manière totalement dèuhhue sur E.

Déf Un revêtant
p :
E-B et dit gabésien si

pa (TICE /x)) or distingué des IIB,plat ) .



④
Prop par gabésien ⇔ Autlp) agit trosilivemeetmu
les fins ⇔ tt a.y tq papy Polt (E, xD-_parti, /End!

Dès pgaloiieu ⇔ A x pa ( Is (Ein)) distingué des pxHB.ph.
N' ↳ fours par LTI LE/xD pour xfp

- ' (b) fermeture
classe de Ceejugasir de TKB, b) . D'oùl'épeiche (i) ⇔ (Ü )

Par ailleurs si Tony C- p
- ' (b) Polit, CE / a)7- parUIKJYD

On a ÏpY
E → B il evite un sniper f C- Avt (p) tgx p

fous - Bei conclut l' équivalence n'☒ ü ☒

Théorème Soir p: E-
→B un revêtement gabésien KAKA)

on a B≈ E)Act (p) - et duc TNB>bYp * , /EN≈Http).

Béni par ce qui a été vu précédement :

E Effet (p) #B

f- on bien définie car ff C- Art (p) t XEE .

pff>c)= px ⇒ p-lfxt-p.cn) . et centime ( topologie
potier ou E)Avp .

for ouverte can pouvoir , Tsui et U out das Etangs)
⇒ I

-

Yul cavet des E -

for surjective et poi -_ py ⇒ J ! JE Avtlp) tqfoey
⇒ lait_ (y] C- Effet (p) -

Remarque la dein se generalis des le cas d'un revêtent quelconque
sais que F rien plu injective (l'action n'est pas forcément transitive )
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42- Automorphisme du revêtement universel

Prop B CALCA et vdibict (s) p.
. En B son revêtement

universel _

(i) Aut(p) agit simplement troeoili-vemetsmbfbe.de p
(ü) Acer (p) agit totalement discontinuement sur E

B ≈ E) Air (p)
'

faï) H fe Aut (p) ,
tfx C- j' (b) , fz c- F118, b)

fcx.ly])= ☒a) -CES
Liv ) Fixons 20 tel que ploo /= b- Il eoieste un unique
isomorphie de groupe ya> : Aut (p) s If (Bib)
tel que f40) -_ no - jadf) ,Hf c-Autcp) -

Deni (i) et (ü) : le revêtement en galérien-

(ü) . Soit J un relèvent de j tel que J'G)=≥ .

n' (g) = J'(1) .
On a p ( fif)-_pofoj-poj-j.net#J)G)--fCx).DnefJ et l' urique
relèvement dej tel feu Cfj )G)= flou .
☒a) • fj] = ☒J )(1) = f.Ca ◦ CD) .

ru) On rappelle que F1CB,b) agir à droite sup
- '(b)

traintivemut et avec stabilisateur triviaux
_

Donc si no E p
- ' (b)

,
il eailè un unique ✗(f) C-TUB, b)

tel que fcno)= no-✗f) .

"°



④.

Montrons. que Jao est un mrphisnu de groupes -
Soient f.y C- Autcp) .
On a fgcao) = fcgcoo)) =f( xo- Jxdg)) -_ff20) - fady )

= no • Jaolf) jadg)
= no- zxolfg )

Comme l'action en libre ma >aolfgtjadfljaolg)-
il en injectif : si zaocg) = e abs fcootao⇒ f-id
il en surjectif : f y C- MIB, b) ideale un unique relèvement

J : no vs yo pris ideale en trique ftqflnd-y-ao.br.
☒

Corollaire T1($1,1) =≥ .

le revêtement R Pu$1 en euivoxl
_(R est contractéble

.

≥ agit sur R peu translations -ce qui induit un morphine
Z > Aut (p) qui es un isomorphisme car ≥ agit lèvent

trcuitivemet nuls fibres - E → Aetlp)≈ TIC$1,1) -

5- Eresmdance de Galois

Thx Soit B CALCA
,
semi- localement mûrement connexe

et bo C-B .

Alors il y a une bijection

§ :{ revêtements p: EdBava Ecouen} ~
, { sous - graves }et x Ef

'(b) de F1 (B) b)
de rev

points

(E)pix) l s px ( II( E, x))



④
Dein on a déjà vu que (Ep, x) is à (E ' , p

'
,
x

' )

⇔ pxel Ii (Ein)) = pxé TALE
'

, x
' )

.

surjectivité
-

Soit F. (B)à>→ (B) b) le revêtement
universel de B

.

J : Aut (f) - Ia (Bib)
L ☒ tg ufcâ) = à - ☒ )

Soit T' ≤ T1 (B,b) nn trivial ( sinon F-de} prendre
B-

,
F-XTB,b) pondre B)

g-
^ (F) ses grape.de Aut (f) agit de manière totalement discontinue

sur B- - (par autawphs.me ) .
B- I» BYj'(f)

T'
> B

revêtent .

comme dans le cas gabésien , toit en bien défini _
Muhos que * en un revêtement

.

Soit ✗ E B
,
Mouret tnnalèsat f-' (u)-_ Lilli

on a vu que Ant (f) agit de manière
ici totalement

cliciinuei simplement et lisent nuls fins nées demi sur les lli -

les fins snt indexées par
x c- f-

' (b) ≈ Aetlpt
en partitionnul Aet (p) = U j' (f) ( close à gauche

ATCPYJ- ' (r) modulo j' (f) )
on obtient j-Y.uit.LI L' Ufi

ci]c- ArtCPYJYP) ftj'(f)
⇒T

-Yu) = L'

cik-Aalpsj.iq,
PY "Uf

' ) ← ≈ Le
.

8Œhr

-
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Comme B- oosùolemt annexe et À -B)j'(f)
es un retentent

o IstBY jury) agit n'pleut
tristement nuls fibres : j' (f) ≈ ITICBYJYM )
et Ton (BI-yn) =P .

Remarque si T' en d' indice fini ndas IIB, b) alors
BI- '(p) - B est un revêtement à n feuillets .

j '

Exemple Le sas- gars de Z sont les NZ .

On peut ainsi classifier les revêtements de $1
à partir de son revêtement universel :
R te $1 .

où ≥≈ Aut (p) :

n 1- tte ntt .

Fixes me Z . Rym≥ $1

$1 à Rfm≥ .

éteint ,] e.

riant
$1 .

tomberl'application $1←$1 revêtement à m feuillets
2- re Zm son Groupe et

Prtc ) = m≥ _

Remarque : tous les revêtements de $1 , RPK
-

sur -

falaises -



④

Prop Sip Gabésien alors le groupe quotient
I1(B)plat) agit sur E

Post, (E)x)

simplement tooentvemreut sur les fines .

dein ex .

EX On a vu que la≥ 2 TalRPD =%≥ .

donne deux revêtements

( mirex Sk → IRPK.SI#zzouRPk1RPk .

Engle revêtement à deux feuilles d'un baquet
de deux cercles.

On a I1( $181) = 2*2 =
Ca

,
b) .

-

-

On cherche donc un revêtement (Eid-98 !yS{%) à deux feuillets .

q
- ' (no ) est en

.

bijection avec Tl, v81
'

, a

* (% ,E ,x,)
nous dit

que le groupe 9*(-1111-44) est
.

d' indice 2 dos
.

Ti C.$4 $ '
, oo) ,

donc distingué _ Le revêtement
.

sera duc Gabésien et Ant (9) ≈ 2%≥ ≈ T'☒✓$? "% an, #pyj

Notes {as >azy= 9-
' (no) _ .

Se donner une catin de ITKSMVSI? no) = *Z = .%)#XD

( où a)b.at les lacets tte e"" ④gb.)
70

équivaut à se donner ls èlehub a]
• (a) et si , • Lb] _

De plis on veut E couvre pu ans , donc une action tranche , donc



④
nécessairement si ,

◦ (a)= az ou 2, - (b)=az .
3 cas de figures : • ai la]=nz et nikita, (1)

• n
,
◦ la]=a1U ai lb]=az (2)

• MI - (a)= 22 et ni (b)= 22 (3)

Les deux premiers cas état symétriques , on repente le tacos

ihifuemt .
"2 Ey ≈ S'v S'v51

Ca 1 ba ⇒
^"

KLEIN ,)=Zlqa,]#2143*2 laibaaz]
a} ES qlqaa] = Ca]

≥

a.
,

19 b1
qfb ,] = (b) .

q faisait Cab] .
• ^ b.

no ⇒ qx-CIKEaaiD-keifyj.IT, v81) -12122)
(a) t - 1
(b) te 1

Cas} na Ez ≈ S'v S'v51
Ce2 •

<
naib, nbz

⇒
.

Klitz Mitka ,ai-Zlb1.ba] * Zla , .bz]
• qlqaa] = Ca]

?

21 qfbibz]= (b)
2

.

q 9 faisait-Elle]

a
C
"

⇒ qx-CIKEzaiD-kerfyj.IT, v81) → 2122)
(a) t - 1

• ^ b. [ b) te-1

%


